Birkag¢ Sihirbazlik

Ali Nesin

Birinci Sihirbazhik. Size diyorum ki:

— 100’den kiiciik bir dogal say1 tutun, ama say1y1 bana s6ylemeyin.

Tutuyorsunuz 100’den kiiciik bir sayr. Diyelim 68’1 tuttunuz. Tuttugunuz bu sayiyr ben
bilmiyorum.

— Simdi, diyorum, bana tuttugunuz sayimin 3’e, 5’¢ ve 7’ye boliindiigunde kalanlarini
sirastyla soyleyin.

68’1 sirasiyla 3’e, 5’e ve 7’ye boliiyorsunuz, kalanlarini buluyorsunuz: 2, 3 ve 5. Bu sayilari
bana sdyliiyorsunuz:

—2,3 ve 5, diyorsunuz.

Ben de size tuttugunuz sayiy1 sdyliiyorum:

— 68’1 tutmussunuz!

Sasiriyorsunuz...

Saymizi nasil buldum? Elimde bir tablo, ¢izelge, bilgisayar filan yoktu, birka¢ kolay islem
yaptim. Ne yaptim?

Ikinci Sihirbazlik. Size diyorum ki:

—1000’den kiigiik bir dogal say1 tutun, ama sayiy1 bana sdylemeyin.

Tutuyorsunuz 1000’den kii¢iik bir say1. Diyelim 468’1 tuttunuz.

— Simdi, diyorum, bana tuttugunuz sayimnin 7’ye, 11°’e ve 13’e boliindiigunde kalanlarini
sirastyla soyleyin.

468’1 sirastyla 7’ye, 11°e ve 13’e boliiyorsunuz, kalanlarini buluyorsunuz: 6, 6 ve 0. Bu
sayilar1 bana soyliiyorsunuz:

— 6, 6 ve 0, diyorsunuz.

Ben de size tuttugunuz sayiy1 soyliiyorum:

— 468’1 tutmussunuz!

Sayinizi nasil buldum? Elimde bir tablo, ¢izelge, bilgisayar filan yoktu, birka¢ kolay islem
yaptim. Ne yaptim?

[lk sorudan baslayalim diisinmeye. Once bu sihirbazligin yapilip yapilamayacagina
bakalim. 100’den kii¢iik iki degisik say1, 3’e, 5’e ve 7’ye boliindiigiinde ayni1 kalanlar1 verebilir
mi? Eger verebilirse o zaman bu sihirbazlik yapilamaz; sihirbazligin yapilabildigini sdyledigime
gore, 100°den kiigiik iki degisik saymin 3’e, 5’e ve 7’ye boliindiigiinde kalanlarinin hepsi
birbirine esit olamaz. Bunun neden bdyle oldugunu birazdan gérecegiz.

Yontemi bir ornekle agiklayayim. Diyelim bana 2, 3 ve 4 sayilarmi verdiniz. Yani
tuttugunuz say1 3’e boliindiigiinde 2 kaliyor, 5’e boliindiiglinde 3 kaliyor ve 7’ye boliindiigiinde 4
kaliyor. Su iglemi yapiyorum:

2x70 + 3x21 + 4x15.
Sonug 263 ¢ikiyor. Tuttugunuz say1 263 olamaz elbet, ¢iinkii saymiz 100’den kiiciik bir say1, ama
263’ten 210 ¢ikarirsam tuttugunuz sayiy1 bulurum. Yani 53’1 tutmussunuzdur.

Bir bagka ornek: Bana 1, 2 ve 1 sayilarin1 verdiniz. Demek ki saymiz 3’e ve 7’ye
boliindiiglinde 1, 5’e boliindiigiinde 2 kaliyormus. Su islemi yapiyorum:

1x70 +2x21 + 1x15.
Sonug 127 ¢ikiyor. Bu sayidan 105 ¢ikarirsam, tuttugunuz sayiyt bulurum: 22.
Genel yontem soyle: Diyelim size a, b ve ¢ kalanlar1 verildi (bu sirayla.) Su islemi yapin:



70a +21b + 15¢.
Cikan sonugtan ¢ikarabildiginiz kadar 105 ¢ikarin; bir bagka deyisle, ¢ikan sonucu 105°e bdliin,
kalan say1 tutulan sayidir.
Yukarda kullandigim 70, 21 ve 15 sayilar1 nerden ¢iktilar? Bu sayilara anahtar sayilar
diyelim. Ornegin 70 anahtar sayis1 nasil bulundu? Anlatayim. Oyle bir say1 artyorum ki,
3’e boliindiigiinde kalan 1 olsun
5’e boliindiigiinde kalan 0 olsun
7’ye boliindiiglinde kalan 0 olsun.
70 sayis1 yukardaki ozellikleri saglar, hatta 70, bu 6zellikleri saglayan pozitif en kii¢iik sayidir.
(Anahtar sayimizin 5’e ve 7’ye bdliinmesi gerekiyor, demek ki 35’e de boliinmesi gerekiyor,
demek ki anahtar sayimiz, 35, 70, 105, 140, 175,... gibi 35’in katlarindan biri olmali. Birinci say1
degil ama ikinci say1 istedigimiz islevi goriiyor. 70 yerine 175 de alabilirdik.)
21 anahtar sayis1 da sdyle bulunmustur: Oyle bir say1 artyorum ki,
3’e boliindiigiinde kalan 0 olsun
5’e boliindiigiinde kalan 1 olsun
7’ye boliindiiglinde kalan 0 olsun.
21 yukardaki ozellikleri sagliyor.
15 anahtar sayisin1 sdyle bulduk: Oyle bir say1 artyorum ki,
3’e boliindiigiinde kalan 0 olsun
5’e boliindiigiinde kalan 0 olsun
7’ye boliindiiglinde kalan 1 olsun.
15 yukardaki 6zellikleri sagliyor.
Egera=0,1,2,=0,1,2,3,4 ve c=0,1,2,3,4,5,6 ise,
70a +21b+ 15¢
sayisi 3’e, 5’e ve 7’ye boliindiigiinde kalanlar sirasiyla a, b ve ¢ sayilaridir. Demek ki, eger size
verilen li¢ say1 a, b ve c ise, tutulan sayiyla 70a + 21b + 15¢ sayisi, 3’e, S’e ve 7’ye
boliindiiglinde ayn1 kalanlar1 verir. Bundan da, iki saymin arasindaki farkin 3’e, 5’e ve 7’ye, yani
3x5x7 = 105’e boliindigii ¢ikar.
Ikinci sihirbazligin nasil yapildigina bakalim.
Once,
7’ye boliindiiglinde kalanin 1 oldugu
11’e boliindiiglinde kalanin 0 oldugu
13’e boliindiiglinde kalanin 0 oldugu
bir say1 bulacagim. Boyle bir say1 11°e ve 13’e boliindiigiinden, 11x13’¢e, yani 143’e de boliiniir.
1431in katlarina bakalim teker teker. Hangisinin 7’ye boliindiigiinde kalani 1 ise, o say1y1 birinci
anahtar sayimiz olarak alalim. Biraz denemeyle, 143 x 5 = 715’in isimizi gordiigli anlasilir.
Birinci anahtar sayimiz 715’tir.
Ikinci anahtar sayimiz su ézellikleri saglamalidar:
7’ye boliindiiglinde kalan 0 olmal
11’e boliindiiglinde kalan 1 olmal
13’e boliindiiglinde kalan 0 olmali.
Boyle bir say1 7x13 = 91’in kat1 olmali. 91x4 = 364 isimizi goriiyor.
Ugiincii anahtar sayimz su 6zellikleri saglamali:
7’ye boliindiiglinde kalan 0 olmal
11’°e boliindiigiinde kalan 0 olmali
13’e boliindiigiinde kalan 1 olmal



Sayimmiz 7x11 = 77’in kat1 olmal1. 77x12 = 924 isimizi goriiyor.
Simdi, eger a, b ve c kalanlar verilmisse, tutulan say1yla,
715a + 364b + 924c¢
sayist arasindaki fark 7x11x13 = 1001’in katlanidir. 715 + 364b + 924c¢ sayisindan
¢ikarabildigimizce 1001’1 ¢ikaralim, tutulan sayiy1 buluruz.

Bir 6rnek verelim. Diyelim karsimizdaki 200’ tuttu. Biz bu sayiyr daha bilmiyoruz,
birazdan bulacagiz. 200’1 sirastyla 7°ye, 11°e ve 13°e bolelim ve kalanlarina bakalim: 4, 2, 5. Bu
ti¢ say1 veriliyor bize.

Simdi,

715x4 + 364x2 + 924x5
sayisini hesaplayalim. 8208 buluruz. Bu sayidan 1001’in katlarini ¢ikaralim:
8208 — 8008 = 200.
Iste say1y1 bulduk!

Genel olarak, aj, ..., a, sayilarinin ikiser ikiser en biiyiik ortak bolenleri 1 ise, a; x ... x
a,’den kii¢iik bir x sayisinin ay, ..., a, sayilarina boliindiigiinde kalanlarin1 bilmek, x’i bulmak i¢in
yeterlidir. Aynen yukardaki yontemi uygulariz. Anahtar sayilar1 bulmak gerekir elbet. Anahtar
sayilarinin bulunabilmesi i¢in de ay, ..., a, sayilarinin ikiser ikiser ortak bdlenlerinin olmamasi
gerekir.



