Cemal Amca’nin Zarlar
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Baskomiserlikten emekli alt kat komsumuz Cemal Amca tavlaya ¢ok diiskiindii. Emekli
olmazdan 6nce haftasonlarini bahgede tavla oynayarak gecirirdi. Hafta i¢indeyse haftasonunu iple
cekmeye karakoluna giderdi. Emekli oldugunda, haftanin yedi giinii, sabahtan geceyarilarina, hi¢
durmamacasina tavla oynamaya basladi.

Melek gibi de bir karis1 vardi Cemal Amca’nin. Sadiye Hanim, daha dogrusu Sadiy’anim...
Pilot olan biiylik oglu bir ucak kazasinda Gliince, Sadiy’anim evine kapandi, o giinden sonra
evden disar1 adimini atmadi. Acist dylesine biiyiiktii. Biitlin giin evinde oturur, terzilik yapip evin
gecimine katkida bulunurdu.

Once Sadiy’anim &1dii, arkasindan Cemal Amca. Topraklar1 bol olsun. Cemal Amca’nin
polislerine dovdiirdiigli bir iki hirsiz disinda, kimseye zararlari dokunmamaisti.

Cemal Amca, tavla oynayacak kimse bulamadiginda tek basina oynardi. Bir giin Cemal
Amca’y1 yine boyle tek basina bahgede tavla oynarken gérmiistiim. Giilecegini sanarak,

— Kim kazaniyor Cemal Amca? diye sormustum.

Giilmemisti. Basini tavladan kaldirmadan, son derece ciddi,

— Ben! demisti.

Cemal Amca’nin yanit1 aklima geldik¢e héala daha giilerim.

Bir giin, Cemal Amca’nin hep tavla oynamadigini kesfettim. (Cok énemli bir kesifti bu.) O
gin Cemal Amca, elinde kalem kagit, bahcedeki geleneksel yerine kurulmus zar atiyordu ve
gelen zarlar kdgidina not ediyordu. Merakla yanina yaklasip,

— Ne oynuyorsun Cemal Amca? diye sordum.

— Zar atmaca oynuyorum, dedi.

Zar attigin1 goriiyordum ama neden zar attigini anlayamiyordum. Bilmedigim bir oyun mu
oynuyordu acaba? Sessizligimden Cemal Amca da saskinligimi anladi. Kafasini tavladan
kaldirmadan (c¢linkii Cemal Amca kafasini hi¢ tavladan kaldirmazdi), yakin gozliiklerinin
iistiinden asirttig1 bakislariyla gézlerimin igine igine bakarak,

— Oglum, dedi, zar vardir sesi boldur, zar vardir yeki yoktur. Kimi zarin cehar1 kittir,
kiminin penci... Kemige sove sove durmadan gele atarsin... Oysa kemik ne yapsin, herbirinin
kendine 6zgli bir kisiligi, bir yasantis1 vardir. Nasil usta bir udi c¢aldig1 utun huyunu suyunu
bilmeliyse, tavlactyim diyen de tavlasinin zarlarin1 yakindan tanimalz...

Bu sozlerin giizel sozler oldugunu kavramistim ama derinligine tam girememistim.
Cocukluk iste! Cemal Amca’nin zarlarin1 denedigini o yasta nasil bilebilirdim ki? Kisa bir
sessizlikten daha sonra Cemal Amca,

— Zarlarimi deniyorum, diye siirdiirdii, bakalim hangi zar daha ¢ok geliyor diye...

Bir iki dakika Cemal Amca’y: izledim sessizce. Her zar atisini kdgidina not ediyordu.
Birden,

— Biraz da sen at bakalim, dedi.

Aldim zarn elime. Zar dylesine aginmisti ki, nerdeyse yusyuvarlakti. Ve sanki yosun tutmus
gibi kaygandi. Alt1 kez attim. Attigim alt1 zarin besi ses (yani 6) geldi. Cemal Amca,

— Dur bakalim, dedi, biraz fazla ses atmaya basladmn. Istatistiklerimi atiist ettin...

Kalem kagidi yeniden eline alip hesaplamaya basladi. Biraz sonra,

— Ohooo, dedi, seslerin ortalamasini ylizde 18,2’den ylizde 21,0’a ¢ikardin.



Bu sozleri sdylemesiyle Sadiy’animin Cemal Amca’y1 yemege ¢agirmasi bir oldu. Cemal
Amca bir ¢irpida kagitlarini toplayip evine kostu. Ama en son kullandig1 k&gt masanin iistiinde
kalmigti. Ya unutmustu ya da benim attifim zarlar1 dikkate almamaya karar verip ozellikle
birakmisti. O kagidi katlayip cebime koydum.

Yillar sonra, nerdeyse ¢eyrek yiizyil sonra, tavan arasinda buldugum tozlanmis, kiiflenmis,
fare kemirikli bir valizimi karistirirken o kagidi buldum. Ustiinde %18,2 ve %21,0 yaziyordu.

Cemal Amca’nin not ettigi %18,2 ve %21,0 sayilarindan, Cemal Amca’nin benden 6nce
kac zar attigini ve bu zarlarin kacinin ses oldugunu bulabilecek misiniz'?

Tek yanitli sorulara alismis okurlar: lizecegim; ne yazik ki bu sorunun yanitini kesin olarak
bulamayiz.

Cemal Amca 132 zar atmis ve bu zarlarin 24’ii ses gelmis olabilir.

Cemal Amca 137 zar atmis ve bu zarlarin 25’1 ses gelmis olabilir.

Cemal Amca ben gelmeden ya 132 ya da 137 zar atmistir. Eger 132 zar atmigsa bunlardan
24’1 ses gelmistir. Eger 137 zar atmigsa bunlardan 25’1 ses gelmistir.

Yukardaki dogru yanitlar1 bulmadan 6nce yanlis yanit1 bulalim.

Cemal Amca’nin benden Once attig1 zar sayisina x, ses sayisina da y diyelim. x ve y
sayilarim1 bulmaya calisacagiz. Cemal Amca’nin dediklerini matematikgeye cevirelim. Cemal
Amca’nin dedigine gore, ben zar atmadan 6nce seslerin ylizdesi 18,2’ ymis. Demek ki

v _
~=0,182. (1)

Gene Cemal Amca’nin dedigine gore, ben zar attiktan sonra seslerin yiizdesi 21,0’a ytlikselmis.
Alt1 zar attigimdan ve bunlarin besi ses geldiginden, Cemal Amca’nin verdigi bu bilgiden,
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esitligi ¢ikar.
(1) ve (2) esitliklerini biliyoruz ve x ve y’yi bulmaya ¢alisiyoruz.
Oldukga kolay bir problem... Ciinkii (1) ve (2) denklemleri, iki bilinmeyenli iki dogrusal
(lineer) denklem. C6zmek zor olmasa gerek.
(1) denkleminden
y=0,182x
cikar. (2)’de y yerine 0,182x koyarsak, elde ettigimiz yeni denklemde y kalmaz ve basit bir
hesapla x’i buluruz:
x=133,5714286...
Demek ki Cemal Amca 133,5714286... kez zar atmis! Yani virgiillii bir say1 kez... Olacak is
degil! Bir yerde bir yanlis olmali.

Acaba Cemal Amca bize yanlis bilgi mi verdi?

Bir bakima evet, bir bakima hayir. Belli ki Cemal Amca bize yiizdeleri verirken sayilarini
en yakin ondaliga yuvarlanmis. Ornegin, seslerin gercek yiizdesi, ben zar atmadan énce 18,1818...
ve ben zar attiktan sonra 21,0144927... olabilirdi. Hakl1 olarak gereksiz ince hesaplara girmek
istemeyen Cemal Amca, bu sayilar1 18,2’ye ve 21,0’a yuvarlamig olabilir. Olabilir degil, dyle
olmali!

' Bu yazi [15]ten esinlenmistir.



Demek ki Cemal Amca’nin bize verdigi sayilar agag1 yukar1 sayilar. Cemal Amca’nin bize
verdigi bilgi aslinda soyle:

0,1815 sfs 0,1825 3)
A%~
+5
0,2095 < == <0,2105. 4

Bu esitsizliklerden x ve y’yi bulmaliy1z.
Hesaplara baglayalim. (3) esitsizligindeki sayilarin terslerini alirsak,
1 <X 1
0.1825 ~ y = 0.1815

buluruz. Bundan da,

y y
0.1825 < *=0.1815

yani ,

0.1825 =% (4.1)
ve

4.2)

esitsizlikleri cikar.

Ote yandan (4)’teki paydalar1 temizleyip gereken basit aritmetigi yapacak olursak

0,2095x — 3,743 <y < 0,2105x — 3,737
esitsizliklerini buluruz. Soldaki x yerine (4.1)’1, sagdaki x yerine (4.2)’yi koyalim:
0.2095y 0.2105y
0.1825 ~ 373 =y="gqg15 — 3737 )
esitsizliklerini, yani
0.2095y 0.2105y
01825 —3,743<y ve yp< 0.1315 — 3,737
esitsizliklerini elde ederiz. Bunlar da sirasiyla
23,38<y ve y < 25,30
esitsizliklerini verir. Demek ki, y, 23,38’le 25,30 arasinda bir tamsay1. Dolayisiyla y ya 24 tiir
ya 25.
Once y’nin 24 oldugunu varsayalim. Eger (5)’te y = 24 alirsak,
131,5<x<132,23
buluruz, ki x bir tamsay1 oldugundan, x’in 132 oldugu anlasilir. Demek ki y = 24 oldugunda x
=132 olmali.
Simdi de y’nin 25 oldugunu varsayalim. Eger (5)’te y = 25 alirsak,
136,98 < x < 137,74

buluruz. Ama x bir tamsay1, dolayistyla x = 137 olmal..

Buldugumuz sonuglarin verilerle ne derece uyustuguna bakalim:

x y Y y+5
X x+6
1

32 24 0,1818181...  0,210144927...



1
37 25 0,1824817...  0,209790209...

Bu sayilar1 en yakin bindelige yuvarlayacak olursak, 0,182 ve 0,210 buluruz ki, bu sayilar da
Cemal Amca’nin bize verdigi sayilardi.



