Dogru Onermeler, Yanlis Onermeler’
Ali Nesin

Bu yazida 6 mantik sorusu sorup yanitlayacagiz.

Birinci Bilmece. Yargi¢ karar verecek. Mahkeme tutanaklarindan su bilgiler ¢ikiyor:
Eger A sugsuzsa, hem B hem C suglu.
YaByaC suqsuz2 .
Ya A sugsuz ya B suglu3.
Kim ya da kimler suclu, kim ya da kimler sugsuz?

Ikinci Bilmece. Ayse, Emin ve Thsan ayr1 ayr1 takimlari tutuyorlar.
Eger ihsan Besiktasliysa, Emin Fenerbahgeli®.

Eger Thsan Fenerbahgeliyse, Emin Galatasarayli.

Eger Emin Besiktash degilse, Ayse Fenerbahgeli.

Eger Ayse Galatasarayliysa, Thsan Fenerbahgeli.

Ayse’nin, Emin’in ve Thsan’1n tuttuklari takimlar1 bulun.

Uciincii Bilmece. Asagidaki tiimceleri Ates’ten, Biilent’ ten ve Can’dan duydum. Ben
onlarin yalancistyim.

Ates, “ya Biilent ya Can yalancidir,” dedi.

Biilent, “Ates yalancidir,” dedi.

Can, “hem Ates hem Biilent yalancidir,” dedi.

Kim ya da kimler yalanc1? (Ek: Yalanci hep yalan sdyler!)

Doérdiincii Bilmece. Alti ¢ocuktan ikisi bir bahg¢eden elma asirmis. Ama hangi ikisi?
Cocuklar biiyiik bir glinah iglemisler gibi sorguya ¢ekilirler.

Hamdi ¢ocuk, “Can’la Goksun ¢ald1,” der.

Jale ¢ocuk, “Dilek’le Tamer ¢ald1,” der.

Dilek ¢ocuk, “Tamer’le Can cald1,” der.

Goksun ¢ocuk, “Hamdi’yle Can ¢aldi,” der.

Can ¢ocuk, “Dilek’le Jale caldi,” der.

Tamer cocuk bulunamamis. (Yoksa bir kosede elmalart mi yiyor?) Sorgulanan bes
cocuktan dordii yaramazlardan birinin adin1 dogru vermis, 6biiriiniin adin1 yanlis vermis. Besinci
cocuk her iki ad1 da yanlis vermis. Elma asiran iki yaramazi bulun.

Besinci Bilmece. 4, B, C diye adlandirilan {i¢ nesnenin renkleri mavi, kirmizi ve yesil.
Asagidaki ii¢c dnermeden salt biri dogru:
A kirmizi

" Daha 6nceki basimlarda bu yazmmn adi “Dogru ve Yanlis Onermeler”di! Mantikla ilgili bir yaziya boyle
mantiksiz bir baslik yakismadigindan, yazinin adini degistirdim.

> Bu onermeye gore hem B hem C sugsuz olabilir. Bundan sonraki dnerme i¢in de ayn1 sey gecerli.

3 Hem A4 sugsuz hem B suglu olabilir.

* Eger ihsan Besiktash degilse, bu 6nerme bize bir sey 6gretmiyor. Aym sey bundan sonraki nermeler igin de
gegerli.



B kirmiz1 degil
C mavi degil
Nesneler ayr1 renklerde olduklarina gore, her nesnenin rengini bulun.

Altina1 Bilmece. Ayse, Biilent, Cevdet ve Derya aralarinda satrang¢ turnuvasi yaparlar.
Turnuva bittikten sonra,
Ayse, “Cevdet kazandi, Biilent ikinci geldi,” der;
Biilent, “Cevdet ikinci, Derya tiguncii geldi,” der;
Cevdet, “Derya sonuncuydu, Ayse ikinciydi,” der.
Her ii¢ kisinin 6ne siirdiigii iki dnermeden salt biri dogrudur. Ornegin Ayse’nin &ne
strdigi
Cevdet kazand1
ve
Biilent ikinci geldi
onermelerinden yalnizca biri dogrudur, ikisi birden dogru olamaz. Dolayisiyla Ayse’nin
yanitindan, ya Cevdet’in birinci oldugunu ya da Biilent’in ikinci geldigini biliyoruz. Bundan
baska, ya Cevdet’in birinci gelmedigini ya da Biilent’in ikinci gelmedigini biliyoruz.
Turnuva sonucunda esitlik olmadigina gore, turnuvanin siralamasi nasildir?

Birinci Bilmecenin Yamti: Eger 4 sugsuzsa, birinci onermeye gore hem B hem C
sucludur. Ama bu sonug ikinci 6nermeyle celisiyor. Demek ki 4 suglu. 4 suglu oldugundan,
ticlincli 6nermeye gore B suglu. B suglu oldugundan, ikinci 6nermeye gore C sugsuz.

Sonug olarak, 4 ve B’nin suglu, C’nin sug¢suz oldugunu bulduk.

Ikinci Bilmecenin Yamiti: Once mantikta kullanilan “ise” sdzciigii iizerine bir iki soz
sOyleyelim.

Tiirkgede ve bagka dillerde, Pazar giinii hava giizel olursa piknige gidecegiz timcesi, pazar
giinii hava giizel degilse piknige gidilmeyecek anlamini da tagir. Her ne denli tiimce bunu agik
acik sOylemiyorsa da, bu anlam sezilir. Mantik ve matematikteyse, pazar giinii hava giizel
olmazsa piknige gidilip gidilmeyecegi bu tiimceden anlagilmaz. Konumuz matematik ve mantik
oldugundan, 6rnegin, ihsan Besiktasli degilse, birinci tiimce bize bir bilgi vermez.

Simdi bilmecemize donelim.

Once dnermelerimizi simgelerle belirtelim. EB, “Emin Besiktasl” énermesini simgelesin.
AG, “Ayse Galatasarayli” onermesini simgelesin... Bildiklerimizi siralayalim:

I ise Birinci 6nermeyi, yani “IB ise EF” Onermesini ele
B EF alalim. Bu onerme, bize /B dogruysa, EF’nin de dogru

I ise oldugunu soyliiyor. Ama, /B yanligsa yeni bir bilgi
F EG vermiyor. Bunun gibi iicuncii 6nerme, EB yanligsa AF nin

E  degil dogru oldugunu soyliiyor; EB dogruysa ilicuncii onerme
B se AF bize yeni bir bilgi vermiyor.

A ise Eger IB dogruysa, IB = 1 yazalim; yanlissa /B = 0
G EF yazalim. Bunu her 6nerme icin yapalim. Elde ettigimiz yeni

onermeleri yazalim:
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Baska ne biliyoruz? Herbirinin ayr1 ayr1 takimlari
tuttugunu  biliyoruz. Demek ki, Ornegin Emin
Fenerbahgeliyse, Ayse ve Thsan Fenerbahgeli
olamazlar; yani EF =1 ise AF = [F = 0 olmali. Bunun
tersi de dogrudur: AF = IF = 0 ise, EF = 1’dir (biri
Fenerbahgeli olmali!) Ayrica, bir kisi iki takimi birden
tutamayacagindan, 6rnegin EF = 1 ise EB = EG = 0
olmali. Bunun da tersi dogrudur: EB = EG = 0 ise, EF
= 1 olmali (Emin bir takim1 tutmali!)

Sonuglarimiz1 yandaki tabloda gosterecegiz.
Yandaki tablonun bos karelerine 0 (yanlis) ve 1 (dogru)

koyacagiz. Her kolonda ve her sirada yalnmizca bir tane 1
olmasi gerektigini biliyoruz.

Eger EF = 1 i1se, EB = 0’dir. EB = 0 esitliginden ve

tiguncii onermeden AF = 1 ¢ikar. Ama hem EF hem AF dogru
olamaz. Demek ki EF = 0 olmali.

Eger IB =1 ise, birinci 6nermeden EF = 1 esitligi ¢ikar,

ki bunun dogru olmadigini yukarda gérmiistiikk. Demek ki /B =

Eger AG = 1 ise, dordiincii 6nermeden, EF = 1 ¢ikar, ki bunun dogru olmadigin

gormiistiik. Demek ki 4G = 0.

Bu buldugumuz ii¢ sonucu tablomuzda gosterelim:
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IF = 1 esitligini varsayalim. ikinci esitlige gore, EG =

1’dir. EG = 1 oldugundan, £B = 0 olmali. EB = 0 oldugundan,

ticuncii esitlige gore, AF = 1 olmali. Ama hem AF hem [F
dogru olamaz. Demek ki /F = 0.

Sonug¢ olarak, /B = EF = AG = IF = 0 esitliklerini

kanitladik. Simdi, yukardaki tabloyu — her kolona ve siraya bir 1 gelecek bigimde — bir tiirli
tamamlayabiliriz: /B = IF = 0 esitligini biliyoruz. Demek ki /G

Sonug olarak,

dir.

o = O

= 1 olmali (ihsan bir takim tutmak zorunda!) EF x [F = 0
olduguna gore, AF = 1 olmal1 (biri Fenerbahgeyi tutmali!) AF =
1 oldugundan, 4B = 0 olmali. 4B = IB = 0 oldugundan, £EB = 1
olmal1 (biri Besiktasli olmali!)

Ayse Fenerbahgeli
Emin Besiktasl
Ihsan Galatasarayl

Uciincii Bilmecenin Yamiti: Ates, Biilent ve Can yerine 4, B ve C simgelerini
kullanacagiz. “A4 yalanc1” dnermesini 4 = 0 olarak, “A yalanci degil” 6nermesini de 4 = 1 olarak
gosterelim. Ayni seyi B ve C i¢in de yapalim. Simdi 4, B ve C’nin dediklerini matematik¢eye

gevirelim.

Once A’nin dedigini ele alalim. 4, “ya B ya C yalancidir,” diyor. Yani “ya B =0 ya C =
0’dir,” diyor. Demek ki, 4 yalanci degilse (yani 4 = 1 ise), “ya B = 0 ya C = 0” Gnermesi
dogrudur. Demek ki, “4 = 1 ise ya B = 0 ya C = 0” dnermesi dogrudur. Ote yandan, 4 = 0 ise,



yani 4 yalanciysa, “ya B = 0 ya C = 0” 6nermesi dogru olamaz (¢linkii 4 yalan soyliiyordur);
dolayisiyla B = C = 1 esitlikleri dogrudur. Sonug olarak, 4’nin dediklerinden,
A=1liseyaB=0yaC=0
ve
A=0iseB=C=1
Onermeleri ¢ikar.
Ayni seyi B ve C igin yapacak olursak, bilmecemiz biraz daha matematiksellesir. Iste

bilmecenin bize verdigi bilgilerin matematikgesi:

1 A = i yaB=0yaC= A = 0 esitligini varsayalim. (4)’e
1 se O gore B = C = 1 olmali. C = 1

2 B = i A=0 oldugundan, (3)’e gore B = 0 olmal.
1 se B, hem sifira hem bire esit

3 C = i A=B=0 olamayacagindan bir ¢eliski elde
1 se ederiz. Demek ki 4 = 1 olmali.

4 A = i B=C=1 A =1 oldugundan, (2)’den B’nin
0 se 1 olamayacag ¢ikar. Demek ki B = 0.

5 B = i A=1 A =1 oldugundan, (3)’ten C’nin
0 se 1 olamayacag ¢ikar. Demek ki C = 0.

6 C = 1 yaA=1lyaB= Sonug olarak B ve C yalancidir,
0 se 1 A yalanci degildir.

Dikkat edilirse son iki bilgiyi
kullanmadik.

Dordiincii Bilmecenin Yamti: Cocuklarin adlarmi C, D, G, H, J, T harfleriyle
simgeleyelim. Elmayr C agirmigsa C = 1 yazalim, yoksa C = 0 yazalim. Bunu her ¢ocuk i¢in
yapalim. Cocuklardan ikisinin elma asirdigini biliyoruz. Demek ki,

C+D+G+H+J+T=2 (*)
esitligini biliyoruz.

Baska ne biliyoruz? Cocuklardan dordiiniin ¢alanlardan birinin adin1 dogru, 6biiriiniin adini
yanlis verdigini ve besinci ¢ocugun her iki ad1 da yanlis verdigini biliyoruz. Demek ki, verilen
adlarin degerlerinin toplami1 4 olmali, yani

(C+O)+(D+D)+(T+C)+ (H+C)+ (D+)) =4
olmali. Bu esitlikten,
3C+2T+2D+G+H+J=4 (**)
esitligi cikar. (*) esitligini, (**)’dan ¢ikarirsak,
2C+T+D=2 ()
esitligini buluruz. C, T ve D’nin degeri 0 ve 1 oldugundan, (***) esitligi iki sikkin
olabilecegini gosterir: Ya C = 0 ve 7= D = 1 esitlikleri dogrudur, yada C=1ve T=D =10
esitlikleri.

Birinci sik, Jale’nin dediginden olanaksizdir. Demek ki ikinci siktayiz: C=1ve T=D = 0.
Hamdi ve Goksun’un dediklerinden ve C = 1 esitliginden G = 0 ve H = 0 esitlikleri ¢ikar. Geriye
Jale kalir. Demek ki elmalar1 Jale ve Can asirmis.

Besinci Bilmecenin Yamiti: 4 kirmiziysa, ikinci 6nerme yanlis olmali, yani B de kirmizi
olmali. Demek ki 4 kirmizi olamaz. Dolayistyla birinci 6nerme yanlistir.



B kirmiz1 degilse — 4 kirmizi olmadigindan — C kirmizi olmali. Ama o zaman da ikinci ve
ticiincii 6nermeler dogru olur. Oysa Onermelerden yalnizca birinin dogru oldugunu biliyoruz.
Demek ki B kirmizi olmali. Dolayisiyla ikinci 6nerme de yanlistir.

Ik iki dnerme yanlis oldugundan {icuncii 6nerme dogrudur. Yani C mavi degildir. Bu
bilgilerden kolaylikla 4’ nin mavi, B’nin kirmizi ve C’nin yesil oldugu ¢ikar.

Altinc1 Bilmecenin Yamti: Ayse’nin dediklerini ele alalim. a;, “Cevdet kazandi”
onermesinin dogruluk degeri olsun. Yani, Cevdet turnuvay: gercekten kazanmissa, a; = 1 olsun.
Yoksa a; = 0 olsun. a, “Biilent ikinci geldi” 6nermesinin dogruluk degeri olsun. Ayse’nin
dediklerinden yalnizca biri dogru oldugundan, ya a; ya a, birdir. Ama ikisi birden bir olamaz.
Yani,

a1+a2—2a1a2= 1 (1)

esitligi gegerlidir. (Bu esitlik, ancak ve ancak a; ve a, sayilarindan biri 1 oldugunda dogrudur.

Eger her iki say1 birden 1 ya da biri 0’sa yanlistir.) Aslinda (1) esitligine gereksinmeyecegiz. a;
ve a,’den yalnizca ve yalnizca birinin 1 oldugunu bilmek bizim i¢in yeterli olacak.

Aym bicimde, by, by, ci, ¢z, Blilent ve Cevdet’in sirasiyla 6ne siirdiikleri dnermelerin
dogruluk degerlerini simgelesinler. Yukardaki gibi akil yiiriiterek,

by +b,—2b1by=1 (2)
ve

cite—2cic=1 (3)
esitliklerini buluruz.

Daha bagka ne biliyoruz? Cevdet hem birinci hem ikinci olamayacagindan, ya a; ya da b,
sifir olmal1 (ikisi birden de sifir olabilir.) Demek ki,

a 1b1 =0. (4)
Buna benzer bir nedenden,

b26‘1 =0 (5)
esitligi gecerlidir.

Daha bitmedi. Hem Biilent hem Cevdet ikinci olamayacagindan,

azbl =0 (6)
esitligini biliyoruz. Buna benzer nedenlerden,

arcr = 0 (7)
ve

b16‘2 =0 (8)

esitliklerini de biliyoruz.
Bu sekiz esitlikten a;, az, b1, b2, c1, c; sayilarini bulacagiz.
(4) esitligini ele alalim. Bu esitlige gore ya a; ya da b; sifir olmal.
Once b;’in sifir olmadigim varsayalim. Demek ki b; = 1. (4) ve (6)’ya gore a; = a, = 0.
Ama bu (1)’le gelisiyor. Demek ki b, sifir olmali.
b, = 0 esitligini bulduk. Bu esitlikten ve (2)’den b, = 1 ¢ikar. Bu son esitlikten ve (5)’ten ¢;
= 0 esitlig1 ¢ikar. Bu son esitlikten ve (3)’ten ¢, = 1 esitligi ¢ikar. Bu son esitlikten ve (7)’den a;
= 0 esitligi ¢ikar. Bu son esitlikten ve (1)’den a; = 1 esitligini buluruz. Demek ki a; = b, = ¢, = 1.
Dolayisiyla, turnuvanin siralamasi soyle:
1. Cevdet
2. Ayse
3. Derya
4. Biilent
Sonucu bulmak i¢in (8) esitligini kullanmadigimiza dikkatinizi ¢ekerim.



