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Dedemin ahsap evinin tam karsisinda, kaldirim tas1 biiylikliiglinde taslarla oriilmiis, ugsuz
bucaksiz uzanan, yerden goge yiikselen ve fi tarihinden kalma bir duvar vardi. Oylesine uzun ve
yiiksek bir duvardi ki, pencereden bakip duvardan baska bir sey gormek igin yasami tehlikeye
atmak gerekirdi. Neyin duvariydi, ardinda ne vardi, nedense hi¢ merak etmedim.

Dedemi her ziyaretimde, o sonsuz duvarin oyuklarinda barinan giivercinleri seyrederdim
pencereden. Hicbir anlam yiikleyemedigim ugultulu bir guguk sesi yiikselirdi giivercinlerden.
Kanarya sakimas1 gibi nese ve cilve dolu degildi bu guguk sesi. Mart1 6tiisii gibi ciyak ciyak ve
arsiz da degildi. Hele karga gaklamasi gibi iirkiing hi¢ degildi. Dinsel cagrisimlar uyandiran,
Gregoryen sarkilarin1 animsatan gizemli bir ugultuydu giivercinlerinkisi.

Duvar sonsuzdu sonsuz olmasina ama galiba duvardaki oyuk sayis1 sonluydu. En azindan
giivercin sayist oyuk sayisindan her zaman daha fazlaydi; 6yle ki her oyukta birkag¢ giivercin
birden bulunurdu. Saymasini daha yeni 6grendigimden olacak, oyuklar1 ve glivercinleri saymaya
calisirdim. Oyuklar sayilmak i¢in uslu uslu beklerlerdi de, giivercinlerle bir tiirlii basedemezdim.
Aklina esen ugar gider, kimi durup dururken yer degistirir, nerden bilinmez, bir giivercin
cikagelir, ya da iki giivercin barmdirdigin1 sandigim bir oyuktan bir ii¢lincii, bir dordiincii, hatta
kimileyin bir besinci giivercin ¢ikiverirdi.

Giivercin sayisi oyuk sayisindan her zaman daha fazlaydi dedigim gibi. Yirmi oyuk varsa,
barinmak isteyen otuz giivercin vardi. Zorunlu olarak oyuklardan birinde birden fazla gilivercin
barmirdi.

Eger gilivercin sayist oyuk sayisindan daha fazlaysa, en az bir oyukta birden fazla
giivercinin olmasi gerektiginin ¢ok yararli ve 6énemli bir matematik ilkesi oldugunu yillar sonra
ogrenecektim. Buna, matematikte, giivercin yuvasi ilkesi denir.

Eger 10 giivercin yuvast ve 11 gilivercin varsa, yuvalarin birinde en az iki gilivercin
barmmalidir.

Eger 10 giivercin yuvast ve 21 giivercin varsa, yuvalarin birinde en az {i¢ gilivercin
barmmalidir.

Eger 10 giivercin yuvasi ve 31 giivercin varsa, yuvalarin birinde en az dort gilivercin
barmmalidir.

Giivercin yuvast ilkesine gore, 25 kisiye 1’le 24 arasinda bir say1 verilecekse, en az iki
kisiye ayni say1 diismeli. Bu akil yiirlitme giivercin yuvasi ilkesiyle sOyle aciklanabilir: 24 tane
yuva olsun ve bu yuvalar1 1’den 24’e sayilayalim. 25 kisiyi bu yuvalara sokacagiz. 1 sayisi
verilenler 1 sayili yuvaya, 2 sayis1 verilenler 2 sayili yuvaya, 3 sayis1 verilenler 3 sayili yuvaya,
..., 24 sayis1 verilenler 24 sayili yuvaya girecekler. 25 kisi oldugundan ve yalnizca 24 yuva
oldugundan, yuvalardan birine en az iki kisi girmeli, yani en az iki kisiye ayni say1 verilmis
olmal.

Sa¢ Sayisi. Gilivercin yuvasi ilkesini kullanarak Tirkiye’de en az iki kisinin ayni sayida
sac1 oldugunu kanitlayabiliriz. Hem de kimsenin sagin1 saymadan! $oyle kanitlariz: Tirkiye’de
55 milyondan fazla insan yasiyor. Oysa bir insanin sahip olabilecegi sa¢ sayisi, o insan ne kerte



kill1 olursa olsun, 55 milyondan ¢ok daha az. Demek ki her yurttasin sa¢ sayis1 degisik olamaz ve
en az iki kiside ayn1 sayida sa¢ olmali.

Bir insanin sahip olabilecegi sa¢ sayisinin iistsinirin1 tam olarak bilmiyorum. Sanirim bir
milyondan daha azdir. Eger sandigim gibi bir insanda en fazla bir milyon sa¢ olabiliyorsa, o
zaman Tirkiye’de en az 55 kisinin ayn1 sayida sa¢1 vardir.

Burda, giivercin yerine insan, yuva yerine de sa¢ sayisint koyduk. Bir milyon yuvamiz var.
Bu yuvalar1 0’dan 999.999’a sayilayalim. 55 milyondan fazla insani, sa¢ sayilarina gore, bu bir
milyon yuvaya sokacagiz. Keller, yani sifir sa¢1 olanlar, O sayili yuvaya girecek. Bir tel saci
olanlar 1 sayili yuvaya, iki tel sa¢1 olanlar 2 sayili yuvaya,... ve 999.999 tel sac1 olanlar 999.999
sayilt yuvaya... Demek ki en az 55 kisi ayn1 yuvaya girmek zorunda, yani en az 55 kiside ayni
sayida sa¢ vardir.

Tams Sayisi. Giivercin yuvasi ilkesini kullanarak bir bagka teorem kanitlayalim:
“Herhangi bir insan toplulugunda, ayni sayida insan taniyan (en az) iki kisi vardir” teoremini.
Yani herhangi bir toplulukta, tanidiklar1 insan sayis1 birbirine esit olan en az iki kisi vardir.

Ornegin dort kisilik ailemde, ailemin her ferdi {i¢ kisi tanir. Dogal olan1 da budur zaten.
Cocuklarimdan biri, ne esimin ne de benim tanidigim bir arkadasini eve getirdiginde, esimle ben
evdeki bes kisiden iicer kisi taniriz. Eger eve gelen konugu cocuklarimdan biri ve esim taniyorsa,
0 zaman esimle o cocugum evdeki bes kisiden dorder kisi tanirlar.

Buna benzer deneyler yaparsaniz, yaptiginiz her deneyde en az iki kiginin ayni sayida insan
tanidigin1 gozlemleyeceksiniz. Toplulukta {i¢ bes kisi degil, milyonlarca kisi olabilir. O zaman da
teorem dogrudur, bu milyonlarca kisiden en az ikisi ayni1 sayida insan taniyordur. (Yazinin
gerisini okumadan teoremi kanitlayabilir misiniz?)

Teoremi kanitlamadan 6nce, teoremde kullandigim terimleri agiklayayim.

1) “Insan toplulugu” terimiyle en az iki kisinin bulundugu topluluklar kastediyorum.

2) Herhangi iki kisinin birbirini ya tanidigini ya da tanimadigini varsayiyorum. “Sizi gdzim
bir yerden 1sirtyor” gibi kuskuya yer yok bu teoremde.

3) Eger A, B’yi tamyorsa, B’nin de A’yr tamdigini varsayiyorum. Ornegin
Cumhurbagkanimizla ayni topluluktaysaniz ve siz Cumhurbaskanimizla bir tarihte tanismigsaniz,
Cumhurbagkani da sizi tanimak zorunda, unutmaya hakki yok. Yani, teoremimizde, “ben sizi
tanirim, ama siz beni tanimazsiniz” gibi algakgoniilliiliige de yer vermiyoruz.

4) Son bir noktay1 daha aydinlatmam gerekiyor. Bir insanin kendini tanidigin1 varsayacak
miy1z? Ister varsayalim ister varsaymayalim, teoremin dogrulugunu etkilemez bu varsayim. Her
insanin tanis sayist — yaptigimiz varsayima gore — ya | artar ya 1 eksilir, ama en az iki tanis sayis1
arasindaki esitlik bozulmaz. Biz, teoremi kanitlarken, bir insanin kendini tanimadigini
varsayacagiz. Dolayisiyla, 5 kisilik bir toplulukta, herhangi bir kisinin tanis sayis1 0’la 4 arasinda
bir sayidir. Her insanin kendisini tanidigini varsaysaydik, tanis sayisi 1’le 5 arasinda degisecekti.

Genel olarak, toplulukta 7 kisi varsa, her kisinin tanig sayisi 0’la n — 1 arasinda degisir. Hig
kimseyi tanimayanin tanis sayist 0’dir. Herkesi taniyaninkiyse » — 1°dir.

Ornegin, eger topluluk iki kisiden olusuyorsa, bu iki kisi ya birbirlerini tanirlar ya da
tanimazlar. Birinci olasilikta her ikisi de birer kisi taniyordur, ikinci olasilikta her ikisi de sifir
kisi tantyordur. Demek ki teoremimiz iki kisilik topluluklar i¢in dogru.

Simdi genel kanita gegelim.

Eger toplulukta » kisi varsa, her kisinin tanig sayis1 0’la » — 1 arasinda degisir. 0’la n—1
arasinda n say1 vardir. Herkese bu n sayidan birini verecegiz. n kisi ve n say1 var... Herkese ayr1
say1 diisebilirmis gibi gelebilir ilk bakista.



Ikinci kez bakalim...

Eger topluluktan biri 0 kisi taniyorsa (yani kimseyi tanimiyorsa), bir bagkas1 n — 1 kisi (yani
herkesi) tantyamaz. Bunun tersi de dogrudur: Eger topluluktan biri » — 1 kisi (yani herkesi)
taniyorsa, bir bagkasi 0 kisi tantyamaz. Dolayisiyla, topluluktaki kisilerin tanis sayilar ya,

1,2,3,...,n—1
ya da,
0,1,2,...,n-2
arasinda degisir. Her iki sikta da tanis sayisi en fazla n—1 deger alir.

Bu n kisiye, n — 1 say1y1 dagitacagiz. Herkese degisik say1 diisemez, ¢iinkii insan sayisi n ve
dagitacagimiz yalnizca n — 1 tane say1 var. Dolayisiyla bu durumda en az iki kisinin tanis sayist
esit olmak zorunda. Burda giivercin yuvasi ilkesini uyguladik.

Bir Sihirbazhik. Yontemin giiciinii daha iyi gostermek i¢in bir baska teorem kanitlayalim.
Buram buram sihirbazlik kokan bir teorem... 1’le 50 arasindan herhangi on say1 se¢in. Simdi ¢ok
iddial1 bir sey sOyleyecegim: Bu on say1 arasindan, toplamlar1 birbirine esit olan iki tane bes
sayilik kiime bulabilirsiniz. Ornegin, diyelim,

{2, 5, 24,26, 27, 30, 33, 34, 42, 50}
sayilarini sectiniz. Asagidaki bes 6geli altkiimelere bakalim:
{2,24,27,33,42} ve {5,26,30,33,34}.
Bu iki kiimenin sayilarinin toplamlar1 birbirine esittir. Inanmazsaniz toplayin.

Isterseniz baska on say1 secin. Biraz denerseniz — ne sihirdir ne keramet — segtiginiz on say1
arasindan, toplamlari esit olan iki tane bes sayilik kiime bulabilirsiniz.

Bu savi kanitlayalim. 4, on sayilik kiimemiz olsun. 4’nin ka¢ tane bes 6geli altkiimesi

vardir?
10
( 5 ) =252

tane vardir. Bu sayiyr aklimizda tutalim, birazdan gerekecek. Her bes 0gelik altkiimenin

sayilarinin toplami en az
1+2+3+4+5=15
olabilir, en ¢ok da
46 + 47 + 48 + 49 + 50 = 240.
Demek ki toplamlar 15°1e 240 arasinda degisiyor. 15’1e 240 arasinda
240 -15+1=226
say1 vardir. Bu say1 da 6nemli olacak, aklimizda tutalim.
Demek ki, 252 tane bes 6gelik altkiimenin sayilarinin toplami (15°le 240 arasindaki) 226

sayidan biri olmali. 252, 226’dan daha biiyiik oldugundan, giivercin yuvasi ilkesine gore, bu 252
altkiimeden en az ikisi ayn1 toplam1 vermeli. Teoremimiz kanitlanmastir.

Bir Bagka Sihirbazhk. Bir baska sihirbazlik daha yapalim. n herhangi bir say1 olsun ve
rastgele n tane tamsayi secin. Bu sayilarin hepsi birbirinden degisik olmayabilir.

Su sav1 ortaya attyorum. Bu n sayidan birkacinin toplam »’ye boliiniir.

Omegin n=5ise ve 2,4, 9, 9, 17 sayilarmi segmissek, 2 + 9 + 9, 5’e béliiniir (yada 9 + 9 +
17).

Savi kanitlayalim. Sayilarimiza,

ay, az, ... , Ay
adin1 verelim. Asagidaki n + 1 sayiy1 ele alalim:



0

ai

ar+a
artatas

atataz+..+a,

Bu 7 + 1 sayinin herbirini n’ye boliindiigiinde, kalan 0’la n — 1 arasinda bir sayidir. 0’la n — 1
arasindaysa yalnizca n tane say1 vardir. n, n + 1°den kiigiik oldugundan (sansa bak!), giivercin
yuvasi ilkesine gore, yukardaki n + 1 sayidan ikisi n’ye boliindiiglinde kalanlar esittir. Bu iki
sayidan kiicligiinii biiytiglinden ¢ikarirsak, elde ettigimiz say1 n’ye tam olarak boliiniir (ve en
basta sec¢tigimiz n sayidan birkaginin toplamidir.)

Sapkadan giivercin ¢ikarmak diye iste ben buna derim.



