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Her zaman yaptigimiz gibi érneklerle baslayalim. Once gecen yazida da verdigimiz
ve sanata da yansiyan' inlii 4 x 4 sihirli kareyi gdsterelim:

Sihirli Kareler (II)
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1 Diirer’in Melancholi

Ali Nesin

ir onceki yazida n bir tek tamsay1 oldugunda n x n sihirli karelerin
nasil yapilacagini 6grenmistik. Bu yazida »’nin ¢ift oldugu n x n
boyutlu sihirli kareleri ele alacagiz.

Son olarak, bu yazida ornek
olarak alacagimiz 8 x 8’lik sihirli
kare:

2 x 2’lik sihirli kare yok.
Deneyin, neden olmadigint hemen
anlarsiniz: 1 sayisini  bir yere
koymaliyiz. Orast kesin. 2’yi de bir
yere koymaliyiz. Ama 2 sayisini
nereye koyarsak koyalim, 1’le ya
ayn1 siraya ya ayni kolona ya da
ayn1 capraza gelecek ve sihirli
toplam 1 + 2 = 3 olacak. Dolayisiyla
4’1 koyamayacagiz!




Cornelius Agrippa (1486—1534) adli bir saklabana gore 1 x I’lik sihirli kare yani
sonsuzlugu ve birimi (ayn1 anda!) simgeliyormus. 2x2’lik sihirli karenin olmamasi ise, sik1
durun, dort temel O6genin — yani hava, toprak, ates ve suyun — 1
yetersizliginin kanitiymis. Neye yetersiz oldugunu Cornelius’un bizzat
kendisine sorun. Cornelius bliyliciiymiis. Biiyiiciililk su¢undan Briiksel’de bir yil hapis
yatmis. Ust ranzaya kafasini garptiktan sonra olabilir, 3x3, 4x4, 5x5, 6x6, 7x7, 8x8 ve
9x9’luk sihirli karelerin, sirasiyla, Satiirn’i, Jiipiter’i, Mars’1, Glines’i, Veniis’ii, Merkiir’i
ve Ay’t simgelediklerini bulmus. Nedense obiir sihirli karelerin anlamlarini bulamamus.
Bugiin héla daha bilinmiyor.

Bir bagka Ortagag “bilim adamina” gore 2x2’lik sihirli karelerin olmamasinin nedeni
cok daha basitmis. Oyle bin dereden su getirmeye gerek yokmus. Biitiin su¢ Adem’le
Havva’daymis. Adem’le Havva yiiziinden 2x2’lik sihirli kare yokmus. Adem’le Havva ilk
giinahi islemeselermis, 2x2’lik sihirli kare bal gibi de olabilirmis.

Diisiiniiyorum da, Adem’le Havva ilk giinahi islemeselermis matematik celiskili
olacakmis ve tatsiz tuzsuz bir yasam slirmeye mahkum olacakmisiz.

Insanlarm sihirli karelerin tilsimina kendilerini kaptirmalari nedensiz degildir. Sihirli
karelerin gercekten sihirli bir yam1 vardir. Sanki sayilarin biz insanlardan bagimsiz bir
yasami varmig gibi bir duygu verir. Dogrusu da budur: sayilar biz insanlardan bagimsizdir.
Sayilar icat etmemis, kesfetmisizdir, Amerika’y1 kesfettigimiz gibi...

Cift kenarl sihirli kare yapmaya ¢alisacagiz. Hemen daha baglangigctan sdyleyeyim:
cift boyutlu sihirli kareleri yapmak i¢in genel bir yontem yok, daha dogrusu bugiine dek
bulunamamis. Ote yandan 4, 8, 12, 16 gibi dorde boliinebilen kenarli sihirli kare
yapilabiliyor. Once bu sihirli kareleri bulalim. Bugiine dek daha nasil yapilacag: tam olarak
bilinmeyen 6, 10, 14, 18... kenarl1 sihirli kareleri yazinin sonuna birakalim.

n, dorde boliinebilen bir say1 olsun. »’yi dorde bolelim ve n = 4m yazalim. Miistakbel
sihirli karemizi 16 tane m x m’lik kiigiik kareye bdlelim. Ornegin n = 8 ise (yani m = 2 ise),
karemizi 16 tane 2 x 2’lik kareye bolelim:

Eger n = 12 olsaydi, karemizi 16 tane 3 x 3 boyutlu kiiciik kareye bolecektik.

Simdi her iki ¢apraz1 da igceren m x m’lik karelere bakalim. m kag olursa olsun, bu
karelerden 8 tane vardir. Yani 16 adet m x m’lik kii¢iik karenin yaris1 ¢aprazlari igerir, oteki
yarist igermez. Bu kareleri kursun kalemle boyayalim. n = 8 oldugunda durum sdyle:



Simdi her kareye bir say1 koyacagiz. En list sol kdseden ve 1’den baslayarak kareleri
sirayla numaralayalim. Ancak karalanmamis kareleri atlayalim. Karalanmamis kareleri
daha sonra numaralayacagiz. n = 8 i¢in elde ettigimiz durumu gosterelim:
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Simdi sira karalanmis karelerde. Gri kareleri numaralamak i¢in ayni seyi yapacagiz
ama bu kez alt sag koseden baslayacagiz ve beyaz kareleri atlayacagiz. n = 8 iken gri
karelerin numaralar1 soyle olacak:
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Yukardaki son iki sekli lstiliste koyacak olursakon page 1. sayfada verdigimiz 8 x
8’lik sihirli kareyi elde ederiz.

Bu yontemle 4m x 4m’lik her sihirli kareyi bulabiliriz.

12 x 12’lik sihirli kareyi de bulabiliriz. Iste biitiin ihtisamiyla o sihirli kare:
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Bu say1y1 aklimizin bir kdsesine yazalim.
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Simdi sira dorde boliinemeyen ¢ift
boyutlu sihirli kare yapmaya geldi. Bunun
bilinen bir yontemi yok. Sihirli karenin
yapilmasina yardimci bir yontem biliniyor
ancak.

Once 6 x 6’lik sihirli kare yapmaya
calisalim.

Bir onceki yazimizda n x n’lik bir sihirli
karenin sihirli sayisinin, yani ya bir siranin ya
bir kolonun ya da bir ¢aprazin sayilarinin
toplamini n(n*+1)/2 oldugunu gérmiistik. Bu
formiilde n = 6 alirsak 111 buluruz. Demek ki
6 x 6’lik bir sihirli karenin sihirli sayis1 111.

4 x 4’lik bir sihirli kareyi, yandaki gibi,
6 x 6’lik bir karenin tam ortasina oturtalim:

Su anda sihirli sayimiz 34 (ister toplayin
ister yukardaki formiili » = 4’e uygulayin.)
111’e daha c¢ok var. Elde etmek istedigimiz
111 sayisina yaklagsmak icin yukardaki karenin
sayilarina 10 ekleyin:



Sihirli sayimiz 74 oldu (eskiden 34'tii,
Her ne kadar 111°e yaklastiysak da daha 37
var. (74tin 111 olmast i¢in 37 gerek.) z
sayilart kullanmadik. Simdi sayist olmayan h ;
kullanmadigimiz sayilari yazacagiz. 5
sayilar1 once siralayalim: 1
9
1
4 4
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40 daha ekledik.)
sayilik eksigimiz
Ancak daha tiim
karelere dahaca
Kullanmadigimiz

Sayisiz karelerimize bu sayilardan yerlestirecegiz. Siralamaya dikkat edin. ikinci sira
tersten yazilmig ve altalta gelen sayilarin toplami 37. Demek ki {ist siradaki kiiciik sayinin
yeri alt siradaki biiylik sayinin yerini belirleyecek.

Her kenarda 6 kare var. Bu 6 karenin yarisina iist siradaki kiigiik sayilardan, geri
kalan yarisina da alt kattaki biiyiik sayilardan koyacagiz.

Once caprazlarin isini bitirelim. Ust iki kdse kareye dahaca kullanmadigimiz en
kiigiik iki say1y1, 1 ve 2 sayilarin1 koyalim. Alt iki koseye gelecek sayilar simdi belli: 35 ve
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karenin tam ortasina, gébegine koyun.

36:

Boylece caprazlarin toplami 111 oldu.
Bundan sonrasi ig¢in bir kural oldugunu
sanmiyorum. Cesitli olasiliklart  denemek
gerekiyor. Ancak iki noktaya dikkat edelim: a)
Her dort kenara iic blyilik, ii¢ kiiciik sayi
koyacagiz ve b) Karsilikli sayilarin toplami 37
olacak. Elbet sihirli say1y1 da unutmayalim.

Alt siraya daha hig kii¢lik say1 koymadik.
Oysa ii¢ kiiciik sayr koymamiz gerekiyor. 3, 4
ve 5’1 deneyelim. Bakalim olacak mi? Bu
sayilarin tepelerine 34, 33 ve 32 gelmek
zorunda. Gelsinler. Sihirli karenin
tamamlanmasina az kaldi. Sihirli sayr 111
oldugundan, alt ve list kenarlara gelecek son
sayilar da belli. Geriye sag ve sol kenarlara
gelecek sekiz sayryr bulmak kaliyor. El
yordamiyla bulunabiliyor bu sayilar. Ve iste 6
x 6’lik sihirli kare solumuzda.

10 x10’luk sihirli kare yapmak i¢in,

1) 8 x 8’lik sihirli kareyi 10 x 10’luk

2) Ortadaki 8 x 8’lik karenin her sayisina 18 ekleyin.

3) Dahaca koymadiginiz
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sayilarii yukardaki bicimde bir kenara yazin.

4) Simdi bu sayilar1 bos kalan kenar karelere yerlestirecegiz. ilk olarak iist iki koseye
1 ve 2 sayilariny, alt iki kdseye 100 ve 99 sayilarini yerlestirin.

5) Bundan sonrasi i¢in bilinen ii¢ yardime1 kural var. Bu noktalardan yararlanarak 10
x 10’luk sihirli kareyi tamamlamaya calisin:

5a) Her kenara 5 biiyiik, 5 kiigiik say1 yazilacak.

5b) Karsilikli kenara toplam1 101 olan sayilar gelecek.

5c¢) Sihirli sayimiz 505.

Iste bu yolla yapilmis 10 x 10’luk sihirli kare:
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Genel yontem asagi yukari belli olmustur sanirim. n = 4m + 2, dérde boliinemeyen bir
cift sayiysa, n x n boyutlu bir sihirli kare yapmak i¢in:

1) n x n boyutlu karenin tam ortasina 4m x 4m’lik bir sihirli kare yerlestirin.

2) Bu sihirli karenin her sayisina 2n — 2 ekleyin.

3) Dahaca kullanmadiginiz sayilari iki sira olarak yazin. Uste kiigiik sayilar1 kiigiikten
biiytige, alta biiyiikk sayilar1 biiylikten kiiclige koyun. Boylece {istliste gelen sayilarin
toplami1 n”+ 1 olacaktir. Bu sayilar1 kenardaki bos karelere yerlestireceksiniz.

4) 1k olarak 1 ve 2 sayilarini iist kenar koselerine yerlestirin. Alt kdselere n’—1ven
sayilar1 gelecek.

5) Bundan sonrasi i¢in genel kural yok. El yordamiyla bulacaksimiz. Asagidaki iic¢
kurala uymaya calisin:

5a) Her kenara 2m + 1 tane biiyiik, 2m + 1 tane de kii¢iik say1 gelecek.

5b) Karsilikli sayilarin toplami #° + 1 olacak.

5¢) Sihirli say1 n(n* + 1)/2 olacak.




