Yenisemeyen Zarlar
Ali Nesin

‘ ‘ hmet, Belgiin’den daha uzun boyluysa, Belgiin de Cemal’den daha uzun
boyluysa, Ahmet, Cemal’den daha uzun boyludur,” 6nermesi hi¢ kuskusuz

dogrudur. Ciinkii 4 < B ve B < C esitsizliklerinden, 4 < C esitsizligi ¢ikar.

Su onermeyi ele alalim simdi: “Ahmet Belgiin’den daha iyi satrang
oynuyorsa ve Belgiin de Cemal’den daha iyi satrang oynuyorsa, Ahmet Cemal’den daha iyi
satran¢ oynuyordur.”

Bu 6nerme dogru mudur? Ahmet gercekten Cemal’den daha iyi satrang oynuyorsa, 6nerme
dogrudur elbet. Ama genel olarak, herhangi ti¢ kisi i¢in dogru mudur bu onerme? Bir bagka
deyisle, A, B ve C herhangi {i¢ kisiyi simgeliyorsa, 4, B’den, B de (C’den daha iyi satrang
oynuyorsa, 4, C’den daha 1yi satran¢ oynuyor diyebilir miyiz?

Sordugum sorunun yanitini bilmiyorum, ¢ilinkii soru matematiksel degil.

Konuyu biraz olsun deselim. Soruyu basitlestirecegiz, satran¢ oynamak yerine zar atacagiz.

A ve B diye adlandirdigimiz iki zarin alt1 yiiziinde su sayilar yazili olsun:

A: 1 4 5 7 9 12
B: 2 3 6 8 10 11

Bu iki zar birbiriyle “en yiiksek sayiy1r atma” oyunu oynasa, hangisi daha ¢ok kazanir, yani
hangi zarin kazanma olasilig1 daha yiiksektir? Bu soruyu yanitlamak ic¢in gelebilecek zarlar1 bir
tabloyla gosterelim.

1 4 5 7 9 12
2 B A A A A A
3 B A A A A A
6 B B B A A A
8 B B B B A A
10 B B B B B A
11 B B B B B A

Ormnegin, A’ya 9, B’ye 6 geldigi durumu besinci kolonla iiciincii siranin kesistigi yerde
gosterdik. A’nin B’yi yendigi zar atiglarina 4 yazdik, B’nin A’y1 yendigi zar atiglarinaysa B
yazdik. Sayildiginda goriilecegi gibi, B, A’y1 19 kez yeniyor. Demek ki B’nin A’y1 yenme
olasiligi 19/36°dir. Ve elbet, A’nin B’yi yenme olasihig 17/36°dir’. Dolayisiyla iki zardan birini
secmek gerekirse B zarii se¢meliyiz, ¢linkii B zariyla kazanma olasiligimizi artirmis oluruz.
Hatta bu oyunu B zariyla (4 zarma karsi) 36 milyon kez oynayacak olsak, asagi yukar1 19
milyonunda kazaniriz, geriye kalan 17 milyonunda kaybederiz. Sonug olarak B zar1 4 zarindan
(olasilik olarak elbet) daha iyidir.

Bu kez ii¢ zarimiz olsun: 4, B ve C zarlar1. Ve zarlarin {istiinde su sayilar yazili olsun:

A: 1 5 6 10 13 18
B: 2 3 7 11 16 17
C: 4 8 9 12 14 15

Bu zarlarla C, B’yi 20/36 olasilikla yener (hesaplar1 okura birakiyorum.) B de 4’y1 19/36
olasilikla yener. Demek ki C zar1 B zarindan ve B zar1 A zarindan daha iyidir. En iyi zarin C
oldugu sonucuna varabilir miyiz?

1 Esitlik (yenisememek) olmadigindan, bu iki olasihgim toplami 1 olmalidir.



C’yle A’y1 birbirleriyle kapistiracak olursak, C’nin A’y1 gergekten de 21/36 olasilikla
yendigini goriiriiz.
Demek C, hem A’y1 hem de B’yi yeniyor. Hi¢ kusku yok ki bu 6rnekte C en iyi zardir.

Birinci Soru. Oyle A, B ve C zarlart var midir ki, A zar1 B zarimi yensin®, B zari C zarin
yensin ve C zar1 A zarini yensin? Ve zarlarn iistiinde 18 degisik sayr olsun®?

Birinci Sorunun Yaniti. Evet vardir! Bu zarlar1 bulacagiz. Hatta dyle zarlar bulacagiz ki, 4,
B ve C birbirlerini hep ayni sonugla, 19’a 17 yenecek! Ve atacaklari ortalama zar ayni olacak!

I’le 18 arasindaki sayilari rastgele bir bicimde 4, B ve C’ye dagitalim. Eger sansh bir
giiniimiizdeysek istedigimize ulasiriz. Sansimizi deneyelim. Diyelim 4, B ve C’ye su sayilari
dagittik:

A: 3 5 8 12 14 16

B: 2 4 9 11 13 18
c 1 6 7 10 15 17
Bu zarlar yaristirirsak su sonuglari elde ederiz:

A-B: 19-17
B-C: 19-17
C—4: 18-18

Ik iki karsilasma istedigimiz gibi, ama son karsilasma istedigimiz gibi degil. C’nin 4’y1
yenmesini istiyorduk, oysa yenisemediler. Demek ki C’yi gii¢lendirip 4’y1 zayiflatmamiz gerekir.
A’nin biiyiik bir sayisint C’nin kii¢iik bir sayisiyla degistirirsek bu dedigimiz olur ama, o zaman
da ilk iki karsilasmanin sonuglarini degistirmis olabiliriz... Bunu engellemeliyiz. Nasil
engelleyebiliriz? 4’nin hangi biiyiik sayisiyla C’nin hangi kiigiik sayisin1 degistirelim ki, A-B ve
B—C kargilasmalar1 (yani B’nin yaptig1 karsilagmalar) bu degisimden etkilenmesinler? A’nin
8’iyle C’nin 7’sini degistirirsek, hem C giiclenmis olur, hem A4 zayiflamis olur, hem de 4-B ve
B—C karsilagmalar1 bu degisimden etkilenmezler! Ciinkii B’ nin bir sayis1 7°den kiigiikse, 8’den de
kiictiktiir; 8’den kiigiikse 7°’den de kiiciiktiir... Dedigimiz gibi yapalim ve 7’yle 8’in yerlerini
degistirelim:

A3 5 7 12 14 16
B: 2 4 9 11 13 18
c: 1 6 8 10 15 17

Bu yeni zarlarda 4-B, B-C ve (C-A karsilasmalar1 hep ayni sonugla, 19-17 biter.
Istedigimiz gibi 4, B, C zar1 bulduk.

Okurun kars1 geldigini duyar gibi oluyorum. ilk denememdeki 4, B, C zarlarin1 nasil elde
ettigimi soruyordur. Bu zarlari, sayilar1 rastgele dagitarak bulduguma inanmiyordur. Okur
inanmamakta hakli. 1k zarlar1 nasil buldugumu anlatmaya ¢alisayim.

Zarlardan herhangi ikisinin (7 ve 8 gibi) ardisik sayilar icermesi isime gelir. Hatta ikiser ¢ift
ardisik say1 igerseler daha iyi olur. Gerekirse birini, gerekirse Obiiriinii giiclendirmek igin
kullanirim. Bdylece yanlist gidermem kolay olur, ¢iinkii iki karsilagsmanin sonucunu
degistirmeden iigiincii karsilasmanin sonucunu istedigim yonde degistirebilirim. Bunu biliyorum.
Dolayisiyla ilk denememde bunu saglamaya ¢alismaliyim. Sayilar1 zarlara soyle dagittim:

B: 18
C: 15 |17

2 Olastlik olarak s6zediyoruz burda elbet. Yani A’nin B’yi yenme olasiligi 1/2”den biiyiik olsun.

3 Eger boyle 18 degisik say1 varsa, dilersek bu sayilari 1’den 18’e kadar alabiliriz.
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Yani soyle:
A1 6 8 12 14 16
B: 2 4 9 11 13 18
C: 3 5 7 10 15 17
Bu zarlar aralarinda oynarlarsa her karsilasma 18—18 berabere biter... Oysa ben — drnegin —
A’nin B’yi yenmesini istiyorum. 1’le 2’nin yerlerini degistirirsem, A’y1 giiclendiririm, B’yi
zayiflatinm ve C’nin sonuglarini degistirmem. Bu degistirmeyi yapacak olursam A-B
karsilagsmasi istedigim gibi biter ve B—C ve A—C karsilasmalarinda bir degisiklik olmaz. B—C
karsilasmasin1  B’ye kazandirtmak igin 4’le 5’in yerlerini degistireyim. Bodylece B—-C
karsilagsmasini B kazanir ve A—B karsilasmasini hala 4 kazanir, hem de ayni sonugla. Son olarak,
C—A karsilasmasi1 C’ye kazandirtmak i¢in 7’yle 8’in yerlerini degistirebilirim. Sonug¢ olarak su
zarlar elde ederim:

A 2 6 7 12 14 16
B: 1 5 9 11 13 18
c: 3 4 8 10 15 17
Ve su sonuglari elde ederiz:
A-B:  19-17
B-C: 19-17

Cc-4: 19-17
Istedigimiz de buydu zaten.
Ustelik her ii¢ zarin ortalama sayis1 ayni: 57/6 = 9,5. Acaba bu bir rastlantt mi?

Ikinci Soru. Aym seyi dort zarla yapin. Ustlerinde 1'den 24’e kadar tiim sayilarin
bulundugu oyle dort A, B, C, D zart bulun ki A—B, B—C, C—-D ve D-A karsilagmalarinin sonucu

19-17 olsun. Ve ayrica A—C ve B—D karsilasmalarinmin sonucu 18—18 olsun!

Ikinci Sorunun Yanit1. Yukardaki yontemi deneyelim. Bakalim olacak mi1?

C. 24
D: 20| 23
A: 1 16| 19| 22
B: 2 5 15| 18| 21
C: 3 6 9| 14| 17

D: 4 71 10| 13

A: 8| 11

B: 12

Yani zarlarimiz soyle:

A1 8 11 16 19 22

B: 2 5 12 15 18 21

C: 3 6 9 14 17 24
D: 4 7 10 13 20 23

Karsilagsmalarin sonuglarini da yazalim:



A-B: 19-17
B-C: 18-18
C-D: 17-19
D-A4: 18-18
A-C: 19-17
B-D: 19-17

Tam istedigimiz gibi olmadi ama pek uzak sayilmayiz. 4—B karsilagsmasi tam istedigimiz
gibi sonuglandi: 19-17. Ama &biir karsilasmalarin hicbiri istedigimiz gibi sonuglanmada. Ikinci ve
liciincii karsilasmalara bakalim ilk olarak. ikinci karsilasma 18—18 bitmis, oysa biz B’nin 19-17
kazanmasini istiyorduk. Demek ki B’yi C’den 1 say1 daha giiclii kilmaliy1z. Ugiincii karsilasma
17-19 D’nin lehine bitmis, oysa biz tam tersini istiyorduk. Demek ki C’yi D’den 2 say1 daha
giiclii kilmaliy1z. Bu isteklerimizi ilk iki kolonla oynayarak yerine getirebiliriz:

A: 1 8 11 16 19 22

B: 4 5 12 15 18 21
c. 3 7 9 14 17 24
D: 2 6 10 13 20 23
Bu yeni zarlarla sonuglar soyle:

A-B: 19-17

B—C: 19-17

C-D: 19-17

D-A: 18-18

A-C: 19-17

B-D: 18-18

Dérdiincii ve besinci karsilasmalar hald daha istedigimiz gibi degil. Ornegin A-C
karsilagsmasini bir say1 farkla C kazanmis. Oysa biz bu karsilagmanin 18—18 berabere bitmesini
istiyorduk. Demek ki 4A’y1 C’den 1 giiclendirmeliyiz. 7’yle 8’in yerlerini degistirelim. A—-D
karsilasmasini da yoluna koymak i¢in 10’la 11’in yerlerini degistirelim. iste zarlar:

A: 1 7 10 16 19 22
B: 4 5 12 15 18 21
C: 3 8 9 14 17 24
D: 2 6 11 13 20 23
Bu yeni zarlarla sonuglar soyle:

A-B: 19-17

B-C: 19-17

C-D: 19-17

D-A: 19-17

A-C: 18-18

B-D: 18-18

Tam istedigimiz gibi...

Ayrica her zarin ortalamasi 75/6°dir. Yani averajda da esitlik bozulmaz. Bu da m1 rastlant1?

Yazinin basinda sordugum satran¢ sorusunun yanitini hala daha bilmiyorum. Ama
yukardaki bulgularim bana satrangta “daha iyi oyuncu” iliskisinin bir tamsiralama olmadigini
fisildiyor. Kimi oyuncu oyun basinda, kimi oyuncu oyun ortasinda, kimi oyuncuysa oyun
sonunda iyi olabilir. Kimi oyuncu savunmada iyidir. Kimisi hirshh oyuncuya kars1 daha iyi
oynar... Bir satran¢ oyununu kazandiran (ya da kaybettiren) birgok 6ge oldugundan, “daha iyi
satran¢ oyuncusu” iligkisinin bir tamsiralama oldugunu sanmiyorum.



